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Opgave 1. Bewijs dat in een ruimte X voor een open verzameling O en een dichte verzameling D altijd
geldt: O = O ∩D.

Opgave 2. Bewijs dat voor een ruimte X de volgende uitspraken equivalent zijn:

• voor elke open verzameling O is O open, en
• voor elk tweetal disjuncte open verzamelingen U en V geldt U ∩ V = ∅.

Opgave 3. Werk in βN.
a. Toon aan dat A ∩B = A ∩B als A,B ⊆ N.

b. Bewijs dat de familie {A : A ⊆ N} een basis voor de topologie is.

c. Voor A ⊆ N noteren we A∗ = A \ A, dus in het bijzonder N∗ = βN \ N. Bewijs: voor A,B ⊆ N
geldt: A∗ ∩B∗ = ∅ dan en slechts dan als A ∩B eindig is.

Opgave 4. Werk in het voorbeeld van Thomas en definieer voor elke a ∈ R de verzameling Ua door
Ua = {〈x, y〉 ∈ X : x < a}.
a. Neem een a ∈ R \ Z zó dat n = max{k ∈ Z : k 6 a} oneven is. Bewijs: intUa = Ua \ {pn,k : k > 2}

en clUa = Ua ∪ {〈n+ 1, y〉 : n+ 1− a 6 y < 1
2}.

b. Wat zijn intUa en clUa als n even is?
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