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Uber eine Schlussweise aus dem Endlichen
ins Unendliche.

(Punktmengen, — Karienfa“rben. — Verwandtschaftsbeziehungen.
— Schachspiel.) ’

Von D#nes Kémia in Budapest.

§1.

Beim Analysieren eines Beweises, den Stepnan VaLké und
ich filr einen Satz der allgemeinen Mengenlehre gegeben haben,?)
wurde ich auf folgendes Lemma gefiihrt,2) welches sich als eigent-

licher Kern des erw#hnten Beweises erwies.
A) Es sei E\,E, E; ... eine abzdhlbarunendliche Folge end-

licher, nicht leerer Mengen und R eine bindre Relation, die so
beschaffen ist, dass zu jedem Element X,y von E,., mindestens

ein solches Element x, von E, gehort, welches 2u X, in der Relation
R steht, was wir durch x, R X,y, ausdriicken wollen. Dann kann
man in jeder der Mengen E, je ein Element a, derart bestimmen,

dass fiir die unendliche Folge a,, a,, ay, ... stets a, R a,,, bestehe
n=1,2,3,..)
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21(e théoreme est dit & M.N. Aronszajn qui a bien voulu me communiquer, vers
la fin du mois de juin 1934, un exemple d'une suite ramifiée ambigué de complexes
construite par des considérations suivantes: ry,ra,...7y,... étant la suite de I’ensemble

R de tous les nombres rationnels entre 0 et 1, posons ¢(r,) — 1/n pour tout n entre 0O
et w. On considere un systéeme A de complexes (ag,...a¢ ... )¢<a, (o < wy), satisfaisant
aux conditions suivantes:

a) pour tout complexe (ap,...a¢...)¢<q de A, les ag appartiennent a R, sont
deux a deux distincts et tels que 25<a plag) < oo;

b) a, o' étant deux ordinaux quelconquo tels que 0 < o < o' < wq, pour chaque

élément (ao,, )5< de A et si petlt que soit le nombre réel € > 0 il existe un
complexe (af, . - e<ar de A tel que a = ag pour tout £ < aet ) a<n<a 1play) <
€3

¢) pour tout 0 < o < wi, I'ensemble des complexes (ap, . ..) derang o de A

est. dénombrable.
Par le procédé de 'induction compléte, on s’assure que la construction de A est

possible. Il est clair que A n’admet aucune descente monotone.
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